
ΣΤΟΦΑΣΤΙΚΕΣ ΑΝΕΛΙΞΕΙΣ 

ΦΥΛΛΑΔΙΟ ΑΣΚΗΣΕΩΝ 1. Αζκήζειρ ζηη ζςνοπηική αναζκόπηζη θεωπίαρ πιθανοηήηων 

 

1. Η από θνηλνύ ζπλάξηεζε θαηαλνκήο ηωλ ρξόλωλ δωήο YX ,  δύν ιακπηήξωλ BA,  ζε ρηιηάδεο ώξεο 

δίλεηαη από ηνλ ηύπν: ),1)(1(),( 34 2 yx eeyxF    0, yx  θαη ,0),( yxF  αιινύ.  

(α) Να ππνινγηζηνύλ νη πεξηζώξηεο ζπλαξηήζεηο θαηαλνκώλ ηωλ ηπραίωλ κεηαβιεηώλ X  θαη .Y   

(β) Πνηα είλαη ε πηζαλόηεηα (i) θαη νη δύν ιακπηήξεο λα δήζνπλ πεξηζζόηεξν από 500 ώξεο (ii) ηνπιάρηζηνλ 

έλαο από ηνπο δύν ιακπηήξεο λα δήζεη πεξηζζόηεξν από 500 ώξεο; 

(γ) Να βξεζνύλ νη πεξηζώξηεο ζπλαξηήζεηο ππθλόηεηαο ηωλ ηπραίωλ κεηαβιεηώλ X  θαη .Y  Πνηα είλαη ε 

από θνηλνύ ζπλάξηεζε ππθλόηεηαο ηεο δηαλπζκαηηθήο ηπραίαο κεηαβιεηήο );,( YX  

 

2. Έζηω ),(~ pnBinX  θαη  ),(~ pmBinY  θαη έζηω όηη νη ηπραίεο κεηαβιεηέο YX ,  είλαη αλεμάξηεηεο. 

Δείμηε κε δύν δηαθνξεηηθνύο ηξόπνπο (δειαδή κε ρξήζε ξνπνγελλεηξηώλ θαη ρωξίο ηε ρξήζε 

ξνπνγελλεηξηώλ) όηη ).,(~ pmnBinYX   

 

3. Έζηω ε δηαλπζκαηηθή ηπραία κεηαβιεηή ),( YX  κε ζπλάξηεζε ππθλόηεηαο  ,)](exp[
2

3
),( yxyxf   

αλ yx 20   θαη ,0),( yxf  δηαθνξεηηθά. Να βξεζεί ε ζπλδηαθύκαλζε ).2,45( YXCov    

 

4. Γηα ηε ηπραία κεηαβιεηή X  κε ζπλάξηεζε ππθλόηεηαο ,)( )( axexf    αλ ax   θαη ,0)( xf  

δηαθνξεηηθά, όπνπ   θαη a  ζηαζεξέο ζεηηθέο παξάκεηξνη, ππνινγίζηε: 

(α) Τε ζπλάξηεζε θαηαλνκήο )(xF  θαη ηελ πηζαλόηεηα .1
2
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(β) Τε ξνπνγελλήηξηα )()( tXeEtM   γηα .t  

(γ) Τε κέζε ηηκή θαη ηε δηαζπνξά ηεο ηπραίαο κεηαβιεηήο .X  

 

5. Έλαο κεηαιιωξύρνο είλαη παγηδεπκέλνο ζ’ έλα νξπρείν ην νπνίν έρεη 3 πόξηεο. Η πξώηε πόξηα νδεγεί ζ’ 

έλα ηνύλει ην νπνίν ηνλ απειεπζεξώλεη κεηά από πνξεία 3 ωξώλ. Η δεύηεξε πόξηα νδεγεί ζ’ έλα ηνύλει ην 

νπνίν ηνλ μαλαθέξλεη ζην νξπρείν κεηά από πνξεία 5 ωξώλ. Η ηξίηε πόξηα νδεγεί ζ’ έλα ηνύλει ην νπνίν 

ηνλ μαλαθέξλεη ζην νξπρείν κεηά από πνξεία 7 ωξώλ. Αλ ππνζέζνπκε όηη πάληνηε ν κεηαιιωξύρνο δηαιέγεη 

θάπνηα από ηηο ηξεηο πόξηεο κε ηελ ίδηα πηζαλόηεηα, πνηνο είλαη ν αλακελόκελνο ρξόλνο κέρξη ηελ 

απειεπζέξωζή ηνπ; Υπόδειξη: Αλ Y  είλαη ν ρξόλνο κέρξη ηελ απειεπζέξωζε θαη X  ε πόξηα πνπ δηαιέγεη 

αξρηθά ν κεηαιιωξύρνο, ρξεζηκνπνηήζηε ηε ζρέζε )].|([)( XYEEYE    

 



6. Έζηω ,, 21 XX  αλεμάξηεηεο θαη ηζόλνκεο ηπραίεο κεηαβιεηέο πνπ αθνινπζνύλ ηελ Οκνηόκνξθε 

θαηαλνκή ζην δηάζηεκα ).1,0(  Έζηω ).,,max( 1 nn XXY   Δείμηε όηη ε )1( nn YnZ   ζπγθιίλεη θαηά 

θαηαλνκή, θαζώο ,n  ζε κία ηπραία κεηαβιεηή Z  πνπ αθνινπζεί ηελ Εθζεηηθή θαηαλνκή κε 

παξάκεηξν ίζε κε ηε κνλάδα.       

 

 


