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Θέµατα στην Μαθηµατική Λογική

Εξεταστική Σεπτεµβρίου 2010

1. Εξετάστε αν ο καθένας απο τους παρακάτω τύπους συνεπάγεται ταυτολογικά
τον άλλο

A0 ↔ (A1 ↔ A2)
(A0 ∧ (A1 ∧A2)) ∨ (¬A0 ∧ (¬A1 ∧ ¬A2))

2. Να γραφτεί η σ = (A→ (B → Γ)) ↔ (B → (A→ Γ)) σε διαζευκτική
κανονική µορφή και σε συζευκτική κανονική µορφή. Χρησιµοιποώντας µία απ΄

αυτές να εξεταστεί αν η σ είναι ταυτολογία.

3. Να δείξετε µε την µέθοδο των σηµαντικών πινάκων(δηλ. µε µια Beth
απόδειξη) ότι Q `B Γ, όπου

Q : ((A ∧B) → Γ) ∧A ∧ (¬B → Γ).

4. ∆είξτε µε ένα Πλήρη Συστηµατικό Πίνακα Beth ότι ισχύει

(∃X)(p(X) ∨ q(X)) ↔ [(∃X)p(X) ∨ (∃X)q(X)]

όπου p και q είναι δυο µονοθέσια σύµβολα κατηγορηµάτων. Κάντε το ίδιο µε τον
ορισµό αληθείας του Tarski.

5. ΄Εστω P,Q είναι σύµβολα κατηγορηµάτων, g ένα σύµβολο µονοθέσιας
συνάρτησης και b ένα σύµβολο σταθεράς. ∆ίνεται η πρόταση

(∀x)[(¬P (x) ∨ (∃w)Q(w, x)) ∧ P (g(b))] ∧ (∀x)(∀z)(¬Q(x, z))

Ελένξτε την πρόταση ως προς την ικανοποησιµότητά της αφού την γράψεται
συνολοθεωρητικά ως σύνολο παραγόντων.

Χρόνος εξέτασης : 3 ώρες. Τα ϑέµατα είναι ισοδύναµα.

Καλή επιτυχία !

Ο ∆ιδάξας

Κορνάρος Χ.


