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∆ιδάξας Κορνάρος Χ.

1. ΄Εστω A,B,Γ είναι τρείς προτάσεις της Λογικής των Προτάσεων(Λ.Π). Να γρά-
ψετε µε κατάλληλες προτάσεις της Λ.Π. κάθε µια από τις παρακάτω εκφράσεις

• Αν δεν ισχύει το A τότε σίγουρα ισχύει κάποιο απ΄ τα B ή Γ.

• Το Γ είναι συνέπεια των A και B.

• Ισχύει ακριβώς ένα εκ των A,B και Γ.

2. ∆ιαπιστώσετε µε την µέθοδο των σηµαντικών πινάκων του Beth ποιά απ΄ τις
παρακάτω δύο προτάσεις είναι αντιλογία και ποιά ταυτολογία.

(¬A ∨ (B ∧ ¬B))↔ A, (A→ B)→ ((B → Γ)→ (A→ Γ))

3. Να δειχθεί µε την µέθοδο της δυαδικής επίλυσης ότι

(A ∧B → Γ)↔ (A→ (B → Γ)).

4. Να αποδείξετε ότι ισχύει ο νόµος

(∀X)(p(X) ∧ q(X))↔ ((∀X)p(X) ∧ (∀X)q(X))

όπου p και q είναι δυο µονοµελή σύµβολα κατηγορήµατος

• µε τον ορισµό αληθείας του Tarski.

• µε ένα πλήρη συστηµατικό πίνακα του Beth.

5. ∆ίνεται η γλώσσα L = {·,+, 0, 1} στην Λογική των Κατηγορηµάτων (Λ.Κ) ό-
που · και + είναι σύµβολα διθέσιων συναρτήσεων και 0, 1 σταθερών. Προσπα-
ϑείστε να γράψετε µε προτάσεις στην L τις συνήθεις ιδιότητες των παραπάνω
πράξεων και σταθερών που ισχύουν σε ένα σώµα (π.χ. ότι η πρόσθεση(+) και
πολλαπλασιαµός(·) είναι κλειστές πράξεις, κάθε στοιχείο έχει αντίθετο και κάθε
µή µηδενικό στοιχείο έχει αντίστροφο, ισχύει η επιµεριστική ιδιότητα κ.ο.κ.)

Χρόνος εξέτασης : 3 ώρες. Τα ϑέµατα είναι ισοδύναµα. Καλή επιτυχία !


