Μάθημα Μαθηματικής Λογικής Τετάρτη 17/3/2004

Προσεταιριστικοί και αντιμεταθετικοί νόμοι: 
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και 
[image: image2.wmf]1221

ssss

ÚºÚ

και όμοια για 
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Το παρακάτω θεώρημα μπορεί να αποδειχθεί με χρήση της επαγωγής στις προτάσεις(στην σ).

Θεώρημα Αντικατάστασης. Έστω ψ μια υποπρόταση της σ(δηλ. μια πρόταση που εμφανίζεται μια ή περισσότερες φορές μέσα στη σ), τότε 

1)μπορούμε να αντικαταστήσουμε μια ή και περισσότερες εμφανίσεις της ψ με οποιαδήποτε άλλη πρόταση χ η οποία είναι λογικά ισοδύναμη με την ψ(δηλ.
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)και το αποτέλεσμα που θα πάρουμε θα είναι μια πρόταση σ* λογικά ισοδύναμη με την σ.
2)Αν γνωρίζουμε ότι η αληθοτιμή της σ δεν εξαρτάται από την αληθοτιμή της ψ τότε μπορούμε να διαλέξουμε μια οποιαδήποτε πρόταση χ και να αντικαταστήσουμε ταυτόχρονα κάθε εμφάνιση της ψ με χ και τότε θα προκύψει μια πρόταση σ* λογικά ισοδύναμη με την σ.

Παραδείγματα:1) η 
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είναι λογικά ισοδύναμη με την 
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 διότι 
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(από τον νόμο της διπλής άρνησης)και όμοια αντικαθιστώντας το Β με 
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στην τελευταία και χρησιμοποιώντας ξανά το Θεώρημα αντικατάστασης στην 
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παίρνουμε τελικά 
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2)Ως γνωστόν η παρακάτω πρόταση είναι ταυτολογία και λέγεται νόμος του Peirce. 
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. Αφού είναι ταυτολογία παίρνει πάντοτε α(αλήθεια) και άρα η αληθοτιμή της είναι ανεξάρτητη από την τιμή που θα πάρει το άτομο Α(ή το Β). Αντικαθιστούμε λοιπόν το Α με μια πρόταση 
[image: image12.wmf]1

s

(ταυτόχρονα όλες τις εμφανίσεις του) και το Β με 
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(ταυτόχρονα όλες τις εμφανίσεις του) και παίρνουμε την ισοδύναμη πρόταση(δηλ. την  ταυτολογία) 
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Ασκήσεις.Δείξτε με νόμους λογικών ισοδυναμιών το νόμο του Peirce(σελ. 56).

Όμοια άσκηση 5 σελ. 102

Ορισμός του στοιχειώδη τύπου. 

Διαζευκτική κανονική μορφή(Δ.Κ.Μ).Συζευκτική κανονική μορφή(Σ.Κ.Μ).

Πρόταση: Κάθε πρόταση σ της Λ.Π μπορεί να γραφεί ισοδύναμα σε μια Δ.Κ.Μ ή σε μια Σ.Κ.Μ

Ορισμός: Η διάζευξη ενός πεπερασμένου συνόλου στοιχειωδών τύπων παριστάνεται συνολοθεωρητικά σαν ένα σύνολο, τα στοιχεία του οποίου είναι αυτοί οι στοιχειώδεις τύποι. Το σύνολο αυτό καλούμε προγραμματικό τύπο. Οι προγραμματικοί τύποι θα παίξουν αργότερα σπουδαίο ρόλο στον λογικό προγραμματισμό. Έτσι κάθε Σ.Κ.Μ μπορεί να παρασταθεί ως ένα σύνολο προγραμματικών τύπων. Π.χ η πρόταση 
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παριστάνεται ως σύνολο
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και αποτελείται από τρεις προγρ. τύπους:
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