Μάθημα Μαθηματική Λογική Τετάρτη 26/5/2004

Σημαντικοί (ή πλήρεις συστηματικοί) πίνακες(του Beth) στην Λ.Κ.

Οι ατομικοί σημαντικοί πίνακες στην Λ.Κ. ορίζονται όπως στην Λ.Π. αλλά  με τέσσερις νέους σημαντικούς πίνακες με κορυφή μια προσημασμένη πρόταση από τις παρακάτω: 
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(σελ.175 του βιβλίου).

Ιδιαίτερη προσοχή απαιτούν οι πίνακες με κορυφή 
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διότι θα πρέπει να κρεμάσουμε την πρόταση 
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αντίστοιχα) για ένα νέο σύμβολο σταθεράς c δηλ. που να μην έχει ξανά χρησιμοποιηθεί σε κάποια άλλη πρόταση στην κατασκευή του συστηματικού πίνακα.

Στο παράδειγμα 2.7.4 σελ. 178 βλέπουμε ένα λάθος που γίνεται συνήθως αν δεν προσέξουμε να χρησιμοποιήσουμε νέες σταθερές c για τις παραπάνω περιπτώσεις. 

Στην σελίδα 179 δίνεται η κατασκευή ενός Πλήρους Συστηματικού Πίνακα. 

Προσοχή: Στην Περίπτωση 1η έχει γίνει τυπογραφικό λάθος. Να αντικατασταθεί με: Ο κόμβος Χ είναι α
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 Έστω cn ένα σύμβολο σταθεράς του καταλόγου σταθερών της γλώσσας, τέτοιο ώστε το cn εμφανίζεται σε κάποιο κόμβο κάποιου(μη αντιφατικού) κλάδου που διέρχεται από τον X. Τότε προσθέτουμε στο τέλος κάθε μη αντιφατικού κλάδου που διέρχεται από το Χ το αφ(cn) ...κ.ο.κ. Στην περίπτωση που δεν υπάρχει τέτοια σταθερά(δηλ. δεν εμφανίζονται σταθερές στους μη αντιφατικούς κλάδους που διέρχονται από τον Χ) τότε μπορούμε να επιλέξουμε ως cn μια οποιαδήποτε σταθερά c(π.χ την c0).

Η Περίπτωση 2η να γραφεί:: Έστω cκ το πρώτο νέο σύμβολο σταθεράς του καταλόγου το οποίο δεν εμφανίζεται σε κανένα κόμβο ενός οποιουδήποτε μη αντιφατικού κλάδου που διέρχεται από τον Χ. Τότε προσθέτουμε στο τέλος κάθε μη αντιφατικού κλάδου που διέρχεται από το Χ το ψφ(cκ) ...κ.ο.κ.

Πρέπει να σημειώσουμε ότι ένας Συστ. Πίνακας αποτελείται από πάρα πολλούς σημαντικούς πίνακες τον ένα κάτω από τον άλλο σε μορφή ανάποδου δέντρου. Το μήκος του δέντρου μπορεί να είναι άπειρο διότι π.χ. αν εφαρμόσουμε τον ατομ πίνακα για κάποιο κόμβο της μορφής 
[image: image6.wmf](x)(x)

af

"

(ενός μη αντιφατικού κλάδου)τότε μπορούμε να προσαρτήσουμε από κάτω από τον κόμβο αυτό το 
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για άπειρο(!)πλήθος σταθερών c και κατά συνέπεια μπορούμε να μακρύνουμε  το δέντρο όσο θέλουμε.

Ορισμός μιας Beth απόδειξης μιας πρότασης σ.(σελ. 180) Το σύμβολο της Beth απόδειξης
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. Παραδείγματα 2.7.8 σελ. 181, Ασκήσεις 25, 26 σελ. 233-235,

Πότε λέμε ότι η πρόταση σ είναι Beth αποδείξιμη από ένα σύνολο προτάσεων Σ  Συμβολικά
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(σελ. 180). Παραδείγματα Άσκηση 38 σελ. 247

Παρατήρηση. Στις σελ. 181-193 αναπτύσσεται μια μέθοδος απόδειξης με σημαντικά δέντρα. Δεν θα ασχοληθούμε καθόλου με τα δέντρα αυτά και θα είναι εκτός ύλης καθώς και οι ασκήσεις που 

αναφέρονται στο σύμπαν του Herbrand και σε βασικές υλοποιήσεις τύπων. 

Η ενοποίηση και η μέθοδος της επίλυσης στην Λ.Κ

Η μέθοδος της επίλυσης στη Λ.Κ. είναι περίπου η ίδια με την Λ.Π. Η πρώτη δυσκολία βρίσκεται στο ότι όλες οι προτάσεις που θα δουλέψουμε πρέπει να έχουν έρθει σε συνολοθεωρητική μορφή. Αυτό σημαίνει πρακτικά τα παρακάτω βήματα: 

1. Εύρεση της ΔΕΚΜ

2. Από αυτήν θα βρούμε την ΚΜS(κανονική μορφή Skolem)
3. Εύρεση της Συνολοθεωρητικής Μορφής.

            (Παραδείγματα και Θεωρία στις σελίδες 162-168.) Η συνέχεια στο αυριανό Μάθημα.
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