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Θέµατα στη Στοιχειώδη Θεωρία Συνόλων

Εξεταστική Ιουνίου 2011

∆ιδάξαντες Κ. Κερεµίδης, Χ. Κορνάρος.

1. ΄Εστω C το σύνολο όλων των σχέσεων ισοδυναµίας πάνω σε ένα σύνολο A. Να

αποδείξετε ότι η ∩C είναι σχέση ισοδυναµίας επί του A.

2. Να υπολογίσετε τις τοµές

∩{(−1/n, 1/n) : n ∈ N}

∩{[−1/n, 1/n] : n ∈ N}

και τις ενώσεις

∪{(−1/n, 1/n) : n ∈ N}

∪{[−1/n, 1/n] : n ∈ N}

3. ΄Εστω ότι {An : n ∈ N}, {Bn : n ∈ N} είναι δυο ϕθίνουσες οικογένειες συνόλων.

Να αποδείξετε ότι

∩{An ∪Bn : n ∈ N} = (∩{An : n ∈ N}) ∪ (∩{Bn : n ∈ N}).

4. ∆είξτε ότι το σύνολο των πρώτων αριθµών είναι αριθµήσιµο.

5. Αν A και B είναι δύο πεπερασµένα σύνολα, να υπολογίσετε το card(A ∪ B)
όπου µε card(Γ) συµβολίζουµε τον πληθικό αριθµό του Γ. Στην συνέχεια να χρη-

σιµοποιήσετε τον τύπο που ϐρήκατε για να απαντήσετε στο παρακάτω ερώτηµα:

Σε µια σχολή µε 450 ϕοιτητές, οι 50 παίζουν µπάσκετ, 250 ποδόσφαιρο, ενώ 190

δεν παίζουν τίποτα απ΄ αυτά. Πόσοι ϕοιτητές παίζουν και τα δυο παιγνίδια ;

6. Ποιο απ΄ τα παρακάτω σύνολα υπερισχύει γνήσια του άλλου και γιατί ;

NR, RN.

Χρόνος εξέτασης : 3 ώρες. Τα ϑέµατα είναι ισοδύναµα.

∆ουλέψτε το πολύ πέντε απ΄ αυτά.

Καλή επιτυχία !


