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1. H kukloforÐa tou qr matoc eidik� se periìdouc krÐsewn all� kai genikìtera den paramènei stajer , all�
kajorÐzetai apì th z thsh kai thn prosfor� ependÔsewn kai ìqi apì thn katanalwtik  sumperifor� twn
atìmwn se mia oikonomÐa.

2. H agor� qr matoc genik� leitourgeÐ wc ex c. H sun�rthsh pou dÐnei th z thsh qr matoc se mia oikonomÐa
mporeÐ na upotejeÐ dÐnetai apì thn sun�rthsh LM Y a(i), ìpou a(i) eÐnai mia fjÐnousa sun�rthsh tou
epitokÐou gia to qr ma pou kukloforeÐ. Genik� h sun�rthsh aut  eÐnai aÔxousa wc proc to eisìdhma Y thc
oikonomÐac kai fjÐnousa wc proc to epitìko pou epikrateÐ sthn oikonomÐa.

3. To epitìkio jewroÔme ìti eÐnai to onomastikì et sio epitìkio tou qr matoc.

4. H sun�rthsh z thshc qr matoc eÐnai fjÐnousa wc proc to epitìkio, diìti mia aÔxhsh tou epitokÐou ja
epèfere apìsursh zhtoÔmenwn qrhm�twn kai topojèths  touc sthn agor� omolìgwn, an upojèsoume ìti
to epitìkio autì tautÐzetai   èqei sqèsh me thn apìdosh tou kratikoÔ omolìgou.

5. H isorropÐa sthn agor� qr matoc dÐnetai apì thn sunj kh MS = Y a(i). Sthn perÐptwsh aut , to prosfer-
ìmeno qr ma apì thn Kentrik  Tr�peza eÐnai MS , en¸ h sunj kh isorropÐac upodeiknÔei ìti oi sunolikèc
an�gkec gia qr ma exis¸nontai me to prosferìmeno qr ma.

6. Gia na sumbeÐ autì, dedomènhc miac sugkekrimènhc reustìthtac MS pou parèqei h Kentrik  Tr�peza,
sthn oikonomÐa prèpei na epikrateÐ èna epitìkio i kai na exasfalÐzetai eisìdhma Y , tètoia ¸ste na isqÔei h
Sunj kh IsorropÐac MS = Y a(i).

7. Sun jwc to eisìdhma thc oikonomÐac eÐnai gnwstì mèsw thc sun�rthshc paragwg c. H oikonomÐa par�gei
se ènan sunduasmì (K0, L0) �ra par�gei Q0 = f(K0, L0) mon�dec proðìntoc kai an h(Q0) = Y0 eÐnai h
qrhmatik  axÐa twn mon�dwn aut¸n tìte h Sunj kh IsorropÐac metab�lletai se exÐswsh anaz thshc tou
epitokÐou isorropÐac wc exhc MS = Y0a(i), ìpou eÐnai mia exÐswsh me monadikì �gnwsto to epitìkio i.

8. Genik�, oi tr�pezec throÔn logariasmoÔc katajèsewn kai dÐnoun d�neia. Sto Energhtikì touc perilamb�non-
tai Qrhmatik� Apojematik�, D�neia kai Omìloga en¸ sto Pajhtikì touc oi LogariasmoÐ Katajèsewn.

9. Oi Kentrikèc Tr�pezec sto Energhtikì touc èqoun Omìloga kai sto Pajhtikì touc Qrhmatik� Apoje-
matik�, NomÐsmata Egq¸ria kai Xèna.

10. H t rhsh Apojematik¸n apì tic Tr�pezec, merik� apì ta opoÐa brÐskontai sthn Kentrik  Tr�peza, gÐnetai
gia touc ex c lìgouc. O ènac eÐnai h t rhsh tou TameÐou. O �lloc eÐnai ìti lìgw twn epitag¸n pou
upogr�fontai kajhmerin� se mia tr�peza, aut  ofeÐlei qr mata se �llec. Oi dÔo pr¸toi lìgoi sunep�gontai
thn upoqrewtik  t rhsh apojematik¸n pou pollèc forèc brÐskontai sthn Kentrik  Tr�peza.

11. Ac doÔme p¸c diamorf¸netai h z thsh qr matoc se mia Kentrik  Tr�peza. H z thsh qr matoc katanèmetai
kat� posostì 100c toic ekatì sth z thsh nomism�twn kai 100(1 − c) toic ekatì sthn exuphrèthsh twn
katajèsewn. 'Omwc epeid  h exuphrèthsh thc z thshc katajèsewn kalÔptetai kat� èna posostì, kaj¸c
an ìloi apèsuran ta qr mat� touc to sÔsthma ja katèrree, up�rqei ènac pollaplasiast c θ ∈ (0, 1) pou
rujmÐzei thn pareqìmenh reustìthta apì thn pleur� thc Kentrik c Tr�pezac telik�.
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12. Dhlad  an Hd eÐnai h zhtoÔmenh reustìthta ìpwc thn ermhneÔei h Kentrik  Tr�peza, aut  ja isoÔtai me
Hd = CUd +Rd, ìpou CUd eÐnai h zhtoÔmenh reustìthta gia nomÐsmata (dhlad  antistoiqeÐ sthn sunolik 
axÐa me b�sh trèqousec sunallagmatikèc isotimÐec twn xènwn nomism�twn pou zhtoÔntai apì thn Kentrik 
Tr�peza gia tic an�gkec se sun�llagma) kai eÐnai CUd = cMd = cY a(i), en¸ h zhtoÔmenh reustìthta gia
thn exuphrèthsh twn katajèsewn eÐnai Rd = (1− c)θMd = θ(1− c)Y a(i).

13. Sunolik� dhlad  èqoume ìti h sun�rthsh z thshc qr matoc ìpwc thn ermhneÔei h Kentrik  Tr�peza eÐnai

Hd = [c + θ(1− c)]Y a(i).

14. H sunj kh isorropÐac sthn agor� qr matoc eÐnai Hd = HS , gia thn pareqìmenh reustìthta HS apì thn
Kentrik  Tr�peza. H sunj kh aut  dÐnei ìti 1

[c+θ(1−c)] ·H
S = Y a(i) kai o arijmìc 1

[c+θ(1−c)] > 1 onom�zetai

pollaplasiast c qr matoc.

15. To qr ma HS epeid  pollaplasi�zetai epÐ ton pollaplasiast  qr matoc onom�zetai qr ma uyhl c
dunamik c   nomismatik  b�sh.

16. Gia thn eÔresh tou epitokÐou isorropÐac qrei�zetai na prosdiorÐsoume to eisìdhma thc oikonomÐac pou
sun jwc prokÔptei apì thn apìfash thc oikonomÐac na par�gei se ènan sugkekrimèno sunduasmì sunte-
lest¸n paragwg c.

17. Gia par�deigma an Y = 100, a(i) = 1
i , c = 1

2 , θ = 2
3 ,HS = 1000, tìte c + θ(1 − c) = 5

6 kai Md = 100 · 1
i .

Tìte eÐnai 1000 = 5
6100 1

i . 'Ara to epitìkio isorropÐac eÐnai 1
12 .

18. Ac upojèsoume ìti h sun�rthsh paragwg c eÐnai Q = f(k, l) = k
1
3 l

2
3 kai h oikonomÐa apofasÐzei na par�gei

sto sunduasmì (k, l) = (8, 8). An tì eÐsìdhma dÐnetai apì th sun�rthsh Y = Q3, tìte to eisìdhma eÐnai
U = 512. An ta stoiqeÐa c, b, θ thc oikonomÐac eÐnai Ðdia me to prohgoÔmeno par�deigma, tìte sthn perÐptwsh
pou h pareqìmenh reustìthta eÐnai p�li 1000, lamb�noume thn exÐswsh 1000 = 5

6 · 512 · 1
i . Tìte to epitìkio

isorropÐac eÐnai i = 0, 4267.

2


