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JEMA 1. 'Estw ìti to A eÐnai èna uposÔnolo enìc metrikoÔ q¸rou (X, d).
(a) DeÐxte ìti x ∈ Ā an kai mìno an d(x,A) = 0.

(b) Å = X \ (X \A).

JEMA 2. Na apodeÐxete ìti oi q¸roi (l∞, || · ||∞) kai (X, d), ìpou X eÐnai uperarijm simo sÔnolo kai
d eÐnai h diakrit  metrik  epÐ tou X, den eÐnai diaqwrÐsimoi.

JEMA 3. 'Estw (X, dX) kai (Y, dY ) dÔo metrikoÐ q¸roi kai èstw f : X → Y mia sun�rthsh.
(a) Na apodeÐxete ìti h f eÐnai suneq c epÐ tou X an kai mìno an f(Ā) ⊆ f(A) gia k�je uposÔnolo

A tou X.
(b) Na apodeÐxete ìti an o X eÐnai sumpag c kai h f eÐnai suneq c epÐ tou X, tìte to f(X) eÐnai

sumpagèc uposÔnolo tou Y .

JEMA 4. Na diatup¸sete to je¸rhma kathgorÐac tou Baire. EpÐshc, na apodeÐxete ìti to sÔnolo Q
twn rht¸n arijm¸n den eÐnai Gδ uposÔnolo tou (R, | · |).

JEMA 5. (a) 'Estw A èna sumpagèc uposÔnolo enìc metrikoÔ q¸rou (X, d). DeÐxte ìti gia k�je
B ⊆ X, up�rqei èna shmeÐo a ∈ A tètoio ¸ste d(a,B) = d(A,B).

(b) DeÐxte ìti an opoiad pote dÔo shmeÐa se èna metrikì q¸ro X perièqontai se k�poio sunektikì
uposÔnolo tou X, tìte o X eÐnai sunektikìc.

(g) Me kat�llhlo par�deigma, deÐxte ìti oi sunektikèc sunist¸sec mporeÐ na mhn eÐnai anoikt� sÔnola
se èna metrikì q¸ro (X, d).
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