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JEMA 1. An A,B eÐnai endeqìmena enìc deigmatikoÔ q¸rou Ω, na deÐxete ìti P (Ac)P (B)− P (Ac ∩
B) = P (A)P (Bc)− P (A ∩Bc) = P (Ac ∩Bc)− P (Ac)P (Bc) = P (A ∩B)− P (A)P (B).

JEMA 2. (a) Upojètoume ìti n �toma brÐskontai se èna dwm�tio. An fti�xoume mia lÐsta me ta
genèjli� touc (m nac kai hmèra tou m na), poi� eÐnai h pijanìthta ta genèjlia dÔo   perissìtero apì
dÔo atìmwn na sumpÐptoun? Upojètoume ìti up�rqoun mìno 365 hmèrec diajèsimec gia ta genèjlia atìmou
(agno¸ntac thn 29 FebrouarÐou) kai ìti k�je mia apì autèc tic hmèrec èqei thn Ðdia pijanìthta na sumbeÐ
gia ta genèjlia opoioud pote atìmou.

(b) 'Otan anoÐgoume ènan trapezikì logariasmì, h tr�peza mac dÐnei èna tetray fio kwdikì asfaleÐac
(o opoÐoc mporeÐ na xekin� me èna   perissìtera mhdenik�) sth tÔqh. Poiìc eÐnai o deigmatikìc q¸roc
kai o plhj�rijmìc tou? EpÐshc, na breÐte thn pijanìthta tou k�je endeqomènou parak�tw: (1) K�je
yhfÐo tou kwdikoÔ eÐnai �rtioc, (2) O kwdikìc den èqei epanalambanìmena yhfÐa, (3) O kwdikìc eÐnai
palindromikìc, (4) Kanèna yhfÐo tou kwdikoÔ de xepern� to 6, (5) To megalÔtero yhfÐo tou kwdikoÔ
eÐnai akrib¸c 6, (6) Ta yhfÐa tou kwdikoÔ eÐnai se gn sia aÔxousa di�taxh.

JEMA 3. Apì prohgoÔmenh empeirÐa me tic nìsouc twn asjen¸n tou, ènac giatrìc èqei sullèxei thn
parak�tw plhroforÐa: 5% jewroÔn ìti èqoun karkÐno kai pr�gmati èqoun, 45% jewroÔn ìti èqoun karkÐ-
no kai den èqoun sth pragmatikìthta, 10% jewroÔn ìti den èqoun karkÐno kai èqoun sth pragmatikìthta,
kai tèloc 40% jewroÔn ìti den èqoun karkÐno kai pr�gmati den èqoun. JewroÔme ta endeqìmena A: o
asjen c jewreÐ ìti èqei karkÐno, kai B: o asjen c èqei karkÐno. Na brejoÔn oi desmeumènec pijanìthtec
P (B|A), P (B|Ac), P (A|Bc), P (A|B).

JEMA 4. (a) Na diatup¸sete kai na apodeÐxete to Je¸rhma Olik c Pijanìthtac.

(b) 'Ena dÐkaio nìmisma rÐqnetai 3 forèc. 'Estw A to endeqìmeno ìti èmfanÐzetai kefal  sth pr¸th
rÐyh, èstw B to endeqìmeno ìti toul�qiston dÔo forèc emfanÐzontai gr�mmata, kai èstw Γ to endeqìmeno
ìti emfanÐzetai akrib¸c mia for� kefal    ìti paÐrnoume gr�mmata, kefal , kefal  me aut  th seir�.
DeÐxte ìti P (A∩B∩Γ) = P (A)P (B)P (Γ) kai ìti P (X∩Y ) 6= P (X)P (Y ) gia ìla ta X,Y ∈ {A,B,Γ}
me X 6= Y .

(g) DeÐxte ìti an ta endeqìmena E1 kai E2 enìc deigmatikoÔ q¸rou eÐnai anex�rthta, tìte to Ðdio
isqÔei kai gia ta endeqìmena (E1)

c kai (E2)
c.

JEMA 5. JewroÔme mia tuqaÐa metablht  X me sÔnolo tim¸n to N, gia thn opoÐa upojètoume ìti

P (X > x) =
c

x + 1

ìpou x ∈ N ∪ {0} kai c eÐnai mia pragmatik  stajer�.

(a) Na brejeÐ h tim  thc stajer�c c.

(b) Na apodeÐxete ìti den up�rqei h mèsh tim  thc tuqaÐac metablht c X.
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