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Didaskwn: Eleujerioc Taqtshc

JEMA 1. (a) Na apodeÐxete ìti gia k�je n ∈ N, an E1, . . . , En eÐnai endeqìmena enìc deigmatikoÔ
q¸rou Ω, tìte isqÔei

P (
n⋂

i=1

Ei) ≥ P (E1) + · · ·+ P (En)− (n− 1).

(b) 'Estw ìti èna peÐrama ekteleÐtai n forèc. Gia opoiod pote endeqìmeno E tou deigmatikoÔ q¸rou,
upojètoume ìti to n(E) sumbolÐzei to pl joc twn for¸n pou sumbaÐnei to E, kai orÐzoume f(E) =
n(E)/n. DeÐxte ìti h f ikanopoieÐ ta axi¸mata 1, 2, kai 3 tou mètrou pijanìthtac.

JEMA 2. (a) Sto pìker moir�zontai 5 fÔlla (apì ta 52) sth tÔqh se k�je paÐkth. Poi� eÐnai h
pijanìthta na p�rei ènac paÐkthc: (1) 5 fÔlla pou sqhmatÐzoun kènta (ta qarti� èqoun diaforetikèc
diadoqikèc timèc�xekin¸ntac me �sso   2   3, ...,   10�kai den èqoun ìla to Ðdio qr¸ma) (2) 5 fÔlla
pou sqhmatÐzoun foul (3 qarti� me thn Ðdia axÐa (arijmì   figoÔra) kai 2 �lla qarti� me thn Ðdia axÐa
(diaforetik  apì thn pr¸th) (3) èna floc (kai ta 5 qarti� èqoun to Ðdio qr¸ma) (4) èna zeÔgoc (ta
qarti� èqoun axÐec a, a, b, c, d, ìpou ta a, b, c, d eÐnai ìla diaforetik� metaxÔ touc).

(b) H kurÐa X isqurÐzetai ìti èqei mantikèc ikanìthtec. Sugkekrimèna isqurÐzetai ìti an thc parou-
siastoÔn 8 k�rtec, 4 apì tic opoÐec eÐnai kìkkinec kai 4 eÐnai maÔrec, tìte ja anagnwrÐsei swst� to
qr¸ma se toul�qiston 6 k�rtec qwrÐc na mporeÐ na dei tic k�rtec. An apl� manteÔei kai den èqei k�poia
idiaÐterh ikanìthta, poi� eÐnai h pijanìthta na anagnwrÐsei swst� toul�qiston 6 apì tic 8 k�rtec? (Ja
anagnwrÐsei 4 apì tic k�rtec wc kìkkinec kai 4 apì tic k�rtec wc maÔrec.) ApofasÐzoume aujaÐreta na
thc parousi�soume pr¸ta tic 4 kìkkinec k�rtec, mia proc mia, kai met� tic 4 maÔrec k�rtec.

JEMA 3. An èna ploÐo brÐsketai se k�poia perioq , èna rant�r katagr�fei swst� thn parousÐa tou
me pijanìthta 0.99. An den brÐsketai sthn perioq , to rant�r katagr�fei lanjasmèna thn parousÐa tou
me pijanìthta 0.10. Upojètoume ìti èna ploÐo eÐnai parìn me pijanìthta 0.05. Poi� eÐnai h pijanìthta
lanjasmènou sunagermoÔ (lanjasmènh èndeixh parousÐac ploÐou) kai poi� h pijanìthta èlleiyhc anÐ-
qneushc (kamÐa anÐqneush den gÐnetai, parìlo pou to ploÐo eÐnai parìn)? Poi� eÐnai h pijanìthta èna
ploÐo na eÐnai parìn dojèntoc ìti to rant�r katagr�fei thn parousÐa enìc ploÐou?

JEMA 4. Upojètoume ìti ta endeqìmena A1, A2, A3, A4 eÐnai anex�rthta kai ìti P (A3 ∩A4) > 0. Na
apodeÐxete ìti

P (A1 ∪A2 | A3 ∩A4) = P (A1 ∪A2).

JEMA 5. 'Enac asfalist c asfalÐzei 15 �toma ta opoÐa èqoun thn Ðdia hlikÐa kai kat�stash ugeÐac.
Apì ta palaiìtera dedomèna pou èqei sullèxei h etaireÐa, èqei ektimhjeÐ ìti k�je �tomo thc parap�nw
kathgorÐac èqei pijanìthta 70% na zei met� apì 20 qrìnia. (a) Poi� eÐnai h pijanìthta met� apì 20
qrìnia (1) na zoun kai oi 15 asfalismènoi? (2) na mh zei oÔte ènac apì touc 15 asfalismènouc? (b)
An k�je asfalismènoc pou zei met� apì 20 qrìnia lamb�nei apozhmÐwsh 10000�, poiì eÐnai to posì
pou anamènetai na klhjeÐ na plhr¸sei tìte h asfalistik  etaireÐa? Poi� eÐnai h diakÔmansh gia thn
sunolik  apozhmÐwsh pou ja plhr¸sei h etaireÐa? (Upìdeixh: Arqik�, na jèsete wc X to pl joc twn
asfalismènwn pou zoun met� apì 20 qrìnia, kai na aitiolog sete ìti h t.m. X akoloujeÐ thn diwnumik 
katanom .)

Bajmoc Kaje Jematoc = 2 Monadec | Arista = 10 Monadec
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