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Diarkeia exetashc: 3 wrec

Didaskwn: Eleujerioc Taqtshc

JEMA 1 (2 mon.). Na brejeÐ gia poièc timèc thc paramètrou k ∈ R, to sÔsthma

kx+ y+z = k

x+ ky+z = k

x+ y+kz = 0

a) èqei monadik  lÔsh kai na dojeÐ h morf  thc lÔshc se k�je perÐptwsh, b) eÐnai adÔnato, g) èqei �peiro
pl joc lÔsewn.

JEMA 2 (2 mon.). Na brejeÐ antistrèyimoc pÐnakacQ tètoioc ¸ste

 2 3 −1
0 1 −3
0 0 −3

 = Q−1

 2 0 0
0 1 0
0 0 1

.

JEMA 3 (2 mon.). (a) 'Estw κ, λ ∈ R kai A = (aij) ∈ Mn(R) o pÐnakac gia ton opoÐo aii = κ+ λ
kai aij = λ gia i 6= j. Na upologisjeÐ h det(A).

(b) Na upologisjeÐ (an up�rqei) to lim
t→+∞

x2(t) ìpou h sun�rthsh x2(t) orÐzetai apì to sÔsthma

x1+ tx2+t
2x3 = t4

t2x1+ x2+tx3 = t3

tx1+ t2x2+x3 = 0

.

JEMA 4 (1 mon.). 'Estw o pÐnakac A =

(
5 2
−13 −5

)
. Na apodeiqjeÐ ìti

A2008 +A2006 +A2004 = I2.

JEMA 5. (a) (0.5 mon.) Na apodeiqjeÐ ìti an λ ∈ R eÐnai idiotim  enìc stoiqei¸douc pÐnaka, tìte
λ 6= 0.

(b) (1 mon.) 'Estw A ènac tetragwnikìc pÐnakac me stoiqeÐa sto R tètoioc ¸ste A3 = A. Na
apodeiqjeÐ ìti to f�sma tou A perièqetai sto sÔnolo {−1, 0, 1}.

(g) (1.5 mon.) 'Estw o pÐnakac A =

 1 −3 3
0 −5 6
0 −3 4

. Na brejoÔn:

(γ1) Oi idiotimèc kai ta antÐstoiqa idiodianÔsmata tou A kaj¸c epÐshc kai to el�qisto polu¸numo tou
A.

(γ2) TrÐa idiodianÔsmata v1, v2, v3 tou A tètoia ¸ste an P = (vt1, v
t
2, v

t
3) (dhlad  o P eÐnai o pÐnakac

pou èqei wc pr¸th st lh tic suntetagmènec tou v1, wc deÔterh st lh tic sunt/nec tou v2 k.o.k.),
tìte o P na eÐnai antistrèyimoc. Ektel¸ntac ton pollaplasiasmì P−1AP ti parathreÐte?

KALH TUQH!


