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Diarkeia exetashc: 2 wrec (18:00-20:00)

Didaskwn: Eleujerioc Taqtshc

JEMA 1. (a) Na epilujeÐ gia tic di�forec timèc tou a ∈ R to sÔsthma:

x− y+z = 3

x+ y+az = 1

x+ay+z = a.

(b) An u = (1, 2, 5) eÐnai mia lÔsh enìc sust matoc AX = B kai v = (0, 1, 1) eÐnai mia lÔsh
tou sust matoc AX = 0, tìte breÐte 4 epiplèon lÔseic tou AX = B. Na aitiolog sete thn

ap�nths  sac!

JEMA 2. (a) 'Estw A,B ∈ Mn(R) tètoioi ¸ste A2 = B2 = (AB)2 = In. Na apodeiqjeÐ ìti
AB = BA.

(b) 'Estw A =

 2 5 5
−1 −1 0
2 4 3

. Na exet�sete an o A eÐnai antistrèyimoc, kai an eÐnai, na breÐte

ton A−1 qrhsimopoi¸ntac thn mèjodo tou adjoint.

JEMA 3. (a) Swstì   l�joc ? Na aitiolog sete tic apant seic sac!

(1) An to �jroisma thc deÔterhc kai tètarthc gramm c enìc 6 × 6 pÐnaka A isoÔtai me to di�nusma
thc teleutaÐac gramm c, tìte det(A) = 0.

(2) An det(A) = 1 kai ìla ta stoiqeÐa tou A eÐnai akèraioi arijmoÐ, tìte ìla ta stoiqeÐa tou A−1

eÐnai akèraioi arijmoÐ.
(b) Na apodeiqjeÐ ìti h orÐzousa∣∣∣∣∣∣

x2 (x+ 1)2 (x+ 2)2

(x+ 1)2 (x+ 2)2 (x+ 3)2

(x+ 2)2 (x+ 3)2 (x+ 4)2

∣∣∣∣∣∣
eÐnai anex�rthth thc tim c tou x.

JEMA 4. (a) 'Estw A =

 2 1 0
0 1 −2
0 1 4

.

(1) Na apodeiqjeÐ ìti o A eÐnai antistrèyimoc kai na brejeÐ o antÐstrofoc tou A, qrhsimopoi¸ntac
mìnon th jewrÐa stic idiotimèc.

(2) Na brejoÔn ìla ta idiodianÔsmata tou A pou antistoiqoÔn sto el�qisto stoiqeÐo tou f�smatoc
tou A.

(3) Na brejeÐ to el�qisto polu¸numo tou A.

(b) Swstì   l�joc ? Na aitiolog sete thn ap�nths  sac!

To �jroisma dÔo idiotim¸n enìc pÐnaka A eÐnai idiotim  tou A.

KALH EPITUQIA.


