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JEMA 1. a) Na dojeÐ o anadromikìc tÔpoc thc mejìdou thc Tèmnousac kai h gewmetrik  ermhneÐa
thc mejìdou. SugklÐnei p�ntote h mèjodoc? Poi� ta proter mata thc mejìdou se sqèsh me tic mejìdouc
thc diqotìmhshc kai thc Newton-Raphson?

b) 'Estw a, b dÔo jetikoÐ pragmatikoÐ arijmoÐ t.w. b3 > a. Efarmìzontac dÔo diadoqikèc epanal yeic
thc mejìdou Newton-Raphson gia thn prosèggish tou arijmoÔ 3

√
a me arqik  prìbleyh x0 = b, na

apodeÐxete ìti

3
√
a ∼=

2(2b3 + a)3 + 27b6a

9b2(2b3 + a)2
.

Me efarmog  tou prohgoÔmenou tÔpou na proseggisteÐ h tim  thc 3
√
4, jètontac a = 4 kai b = 2.

JEMA 2. DÐdetai o pÐnakac A =

 1 0 2
2 −1 3
4 1 8

. Qrhsimopoi¸ntac thn mèjodo apaloif c Gauss me

merik  od ghsh kat� st lec na upologÐsete thn orÐzousa tou A kai na breÐte ton antÐstrofo pÐnaka (an
up�rqei) tou A.

JEMA 3. a) 'Estw (xi, yi), i = 0, 1, . . . , n, ìpou x0 < x1 < . . . < xn. Na apodeÐxete thn morf 
Lagrange tou poluwnÔmou parembol c sta (xi, yi).

b) DÐnontai ta ex c shmeÐa (xi, f(xi)): (0, 0.9162), (0.25, 0.8109), (0.5, 0.6931), (0.75, 0.5596), (1,
0.4055). Na grafeÐ to polu¸numo parembol c thc f sta shmeÐa 0.25, 0.5 kai 0.75, antÐstoiqa, sthn
morf  tou NeÔtwna me proc ta emprìc diaforèc.

JEMA 4. DÐdetai h sun�rthsh:

f(x) =
1

1 + x2
, x ∈ [0, 1].

a)DiamerÐzontac to [0, 1] se 4 isom kh upodiast mata, na qrhsimopoi sete th mèjodo tou TrapezÐou

gia na d¸sete mia prosèggish tou arijmoÔ
π

4
(=

∫ 1
0 f(x)dx).

b) DÐnontac pl rh aitiolìghsh, na k�nete mia ektÐmhsh tou sf�lmatoc sthn anwtèrw prosèggish.

JEMA 5. a) Na grafeÐ algìrijmoc sth C++ pou na upologÐzei thn tim  L(x) tou poluwnÔmou
parembol c kat� Lagrange se dedomèna shmeÐa (xi, yi), i = 0, 1, . . . , n, xi 6= xj gia i 6= j, dhl¸nontac
arqik� ston k¸dik� sac to eÐdoc thc k�je metablht c pou qrhsimopoieÐtai ston algìrijmo.

b) Na grafeÐ prìgramma sth C++ sto opoÐo ja orÐzetai sun�rthsh pou upologÐzei to min{x, y},
x, y ∈ R.

Kaje jema lambanei 2 monadec.
Arista = 10.

Kalh Epituqia.


