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Did�skwn: Eleujèrioc Taqts c

'Askhsh. 'Estw (fn)n∈N h ex c akoloujÐa sunart sewn epÐ tou R:

∀n ∈ N, fn(x) =

2− |x|
n

, an |x| < n

0, an |x| ≥ n

Na apodeiqjeÐ ìti h (fn)n∈N sugklÐnei shmeiak� epÐ tou R sthn sun�rthsh f(x) = 2, x ∈ R, en¸
den sugklÐnei omoiìmorfa.

LÔsh. 'Estw x ∈ R. Tìte up�rqei n0 ∈ N tètoio ¸ste |x| < n0. Sunep¸c, gia k�je n ≥ n0,

|x| < n, kai �ra fn(x) = 2− |x|
n

gia k�je n ≥ n0. Opìte, lim
n→∞

fn(x) = lim
n→∞

(2− |x|
n

) = 2−0 = 2.

'Ara, fn → f epÐ tou R.
T¸ra, gia k�je n ∈ N, sup{|fn(x) − f(x)| : x ∈ R} = 2. Pr�gmati, èstw n ∈ N. Gia k�je

x ∈ R, |fn(x)− f(x)| ≤ 2, diìti:

(1) An |x| < n, tìte |fn(x)− f(x)| = |2− |x|
n
− 2| = |x|

n
< 1 < 2,

(2) An |x| ≥ n, tìte |fn(x)− f(x)| = |0− 2| = 2.

Apì to (2) èpetai ìti 2 ∈ {|fn(x)− f(x)| : x ∈ R}, �ra sup{|fn(x)− f(x)| : x ∈ R} = 2.
'Ara, lim

n→∞
(sup{|fn(x) − f(x)| : x ∈ R}) = lim

n→∞
2 = 2 6= 0, sunep¸c h (fn) den sugklÐnei

omoiìmorfa sthn f . 2


