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JEMA 1. a) [0.5 Mon.] Na exet�sete an oi sunart seic f(x) = e1/x kai g(x) = e−1/x eÐnai
omoiìmorfa suneqeÐc epÐ tou (0, 1).

b) [0.5 Mon.] Na brejeÐ fragmènh kai suneq c sun�rthsh f : R → R h opoÐa den eÐnai
omoiìmorfa suneq c.

g) [1 Mon.] Na apodeiqjeÐ ìti an h f : [a,+∞) → R eÐnai suneq c kai lim
x→+∞

f(x) eÐnai

arijmìc, tìte h f eÐnai omoiìmorfa suneq c epÐ tou [a,+∞).

JEMA 2. [1 Mon.] Na melethjeÐ wc proc thn shmeiak  kai omoiìmorfh sÔgklish h akoloujÐa

sunart sewn fn(x) =
n2 lnx

xn
, x ∈ [1,∞), n ∈ N.

JEMA 3. [1 Mon.] Na melethjeÐ wc proc thn shmeiak  kai omoiìmorfh sÔgklish epÐ tou
[0, 1] h seir� sunart sewn

∑∞
n=0(−1)nxn(1− x).

JEMA 4. a) [1 Mon.] Na brejeÐ to sÔnolo sÔgklishc thc dunamoseir�c

∞∑
n=0

sin
(nπ

6

)
2n

(x− 1)n.

b) [1 Mon.] 'Estw f(x) =
∑∞

n=0 anx
n, |x| < R, ìpou R h aktÐna sÔgklishc thc dunamosei-

r�c, kai èstw g(x) = f(xk), ìpou k eÐnai ènac (stajerìc) jetikìc akèraioc. Na apodeiqjeÐ ìti

g(m)(0) = 0 an m 6= kn kai g(kn)(0) =
(kn)!

n!
f (n)(0), n ≥ 0.

JEMA 5. a) [1 Mon.] DÐnetai sun�rthsh f : [a, b] → R. Na apodeiqjeÐ ìti h f eÐnai
aÔxousa, an kai mìno an, V b

a f = f(b)− f(a).
b) [1 Mon.] Na apodeiqjeÐ ìti oi sunart seic f(x) = sin2 x, x ∈ [0, π], kai g(x) = | lnx|,

x ∈ [1/e, 2e], eÐnai fragmènhc kÔmanshc kai na upologistoÔn oi antÐstoiqec olikèc kum�nseic.
EpÐshc, na grafeÐ h sun�rthsh g wc diafor� dÔo auxous¸n sunart sewn epÐ tou [1/e, 2e].

JEMA 6. a) [1 Mon.] 'Estw f(x) =

{
0 an x ∈ [0, 1),

1 an x ∈ [1, 2].
kai g(x) =

{
0 an x ∈ [0, 1],

1 an x ∈ (1, 2].
Na

exetasteÐ an f ∈ RSf [0, 2] kai an f ∈ RSg[0, 2]. Se ìpoia perÐptwsh h f eÐnai oloklhr¸simh, na
upologisteÐ to antÐstoiqo olokl rwma.

b) [1 Mon.] Na upologistoÔn (an up�rqoun) ta oloklhr¸mata
∫ 2

0
x2d([x2]) kai

∫ π/2
0

xd(sin3 x).

ARISTA = 10 MONADES.
GIA THN BASH (= 5 MONADES), PREPEI OPWSDHPOTE NA

APANTHSETE SE TOULAQISTON ENA ERWTHMA APO TO JEMA 5
KAI SE TOULAQISTON ENA APO TO JEMA 6!

KALH TUQH.


