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1. Να αναγνωρίσετε την οµάδα πηλίκο (Z4 × Z4)/〈(1, 1)〉.

2. Να εξετάσετε αν οι παρακάτω απεικονίσεις είναι οµοµορφισµοί οµάδων.
Στις περιπτώσεις που είναι να υπολογίσετε τον πυρήνα και την εικόνα
των οµοµορφισµών.

(i) f : Z5 → Z2 µε f (x) = x(mod2).
(ii) f : Z3 → S4 µε f (x) = (4 x + 1)(123).
(iii) f : Z10 → Z5 µε f (x) = 2x(mod5).

3. ∆είξτε ότι αν H και N υποοµάδες της G και η N κανονική της G τότε η
H ∩ N είναι κανονική στην H. ∆είξτε µε ένα παράδειγµα ότι η H ∩ N
µπορεί να µην είναι κανονική στην G.

4. ∆ίνεται ο δακτύλιος (Q,+, ·). Να υπολογίσετε το ιδεώδες I του Q που
παράγεται από το 1

2 .

5. Να εξετάσετε ποιά από τα παρακάτω πολυώνυµα του Z είναι ανάγωγα

(i) x3 − 2x2 − 5x + 6
(ii) x3 + 6x2 + 8x − 1
(iii) x4 + 5x2 + 6

6. ΄Εστω f (x) = 2x3 + x + 1, H = 〈f (x)〉 και S = Z3[x]/H. Είναι το S
σώµα ; Να δικαιολογησετε την απάντησή σας. Σε κάθε περίπτωση να
αναγνωρίσετε την προσθετική υποοµάδα του S.
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